
Vipبخون موسسه :
سوالات تستی فصل3 عنوان آزمون :

ریاضی3 نام درس:

اگر نمودار تابع f‏ به صورت زیر باشد، حاصل  کدام است؟1

1234

اگر  باشد، مقدار  کدام است؟2

۲‏۱4‏۲3‏-۱2‏-1

اگر  باشد، نقاط  در کدام ناحیهٔ محورهای مختصات قرار دارند؟3

چهارم4سوم3دوم2اول1

نمودار تابع  به صورت مقابل داده شده است. اگر  باشد، مقدار4

غیرصحیح a‏ کدام است؟

1234

Lim
x→−∞

(x)f ۲

x (x)∣∣f
−١ ∣∣

−
۴
۹

−
۸
۲۷

−
۸
۹

−
۴
۲۷

= +∞Lim
x→ ۴√۳

x

+ ax + bx۲
[ ]b

a

= +∞Lim
x→۲

k [x] − ۲
− ۴x۲

(kπ, Sin kπ)

y = f(x)= ۲Lim
x→−∞

(x)f −١

۲f(x) − (x)∣∣ af−١ ∣∣

۲√١ + ۲√−١ + ۲√۲ ۲√

1



مقدار غیرصفر حد  کدام است؟5

1234

شکل مقابل، نمودار تابع  را نشان می‌دهد. اگر  باشد، مقدار m‏ کدام است؟6

1234

اگر نمودار تابع با ضابطه  ، محور x‏ها را در نقطه‌ای به طول ۲‏ قطع کند، طول‌های دو7
نقطه تلاقی دیگر ‌آن با محور x‏ها کدام است؟

1234

باقی‌مانده تقسیم چندجمله‌ای  بر  برابر  است. اگر  و8
 باشد، خارج‌قسمت این تقسیم کدام مورد می‌تواند باشد؟

1234

، کدام است؟9 ، وقتی  حدّ عبارت 

1234

، کدام بیان، درست است؟10 در مورد تابع با ضابطه‌ی 

1                        2

3                        4

Lim
x→۸

b − ۲b۲ + x−−√۳
− −−−−−

√

ax − b

١
١۲

١
۶

١
۴۸

١
۲۴

f −١= πLim
x→+∞

(x)f −١

f(x)

− π−−√−
١
π−−√

−
١
π

−π π−−√

f(x) = − − x + m۲x۳ ۵x۲

−١ و
١
۲

− و ١
١
۲

و١−
۳
۲

− و ۳
١
۲

f(x)p(x) = + ۴x + ۵x۲x + ۲f(١) = ١۳
f(−١) = ١١

−x + ۲۲x − ١۳x − ۲−۲x + ۳

۲ − ۳x + ۲− −−−−√۳

۵ − ١۸x + ١۶x۲
x → ۲

−
١
۳

−
١
۴

−
١
۶

−
١
۸

f(x) =
Sin x

١ + ۲Cos x

f(x) = −∞Lim
x→

۲π+

۳

f(x) = +∞Lim
x→

۲π+

۳

f(x) = −∞Lim
x→

۲π−

۳

f(x) = +∞Lim
x→

۴π

۳

2



، کدام11 تابع با ضابطه‌ی  را درنظر بگیرید. اگر  باشد، ‌آن‌‌گاه 

است؟

1234

، به‌ترتیب ۳‏ و ۱‏ باشند. باقی‌مانده‌ی تقسیم12 فرض کنید باقی‌مانده‌ی تقسیم چندجمله‌ای  بر  و 
، کدام است؟  بر 

۱‏-۰4‏۱3‏۷2‏1

، کدام است؟13 . حاصل  فرض کنید 

۱‏-۱234‏1

، کدام است؟14 ، وقتی  حدّ عبارت 

۶‏-۲4‏۱‏-۸3‏۱‏-۴2‏۲‏-1

، مجموع ضرایب چند جمله‌ای خارج‌قسمت، کدام است؟15 در تقسیم عبارت  بر دو جمله‌ای 

۲‏۱4‏3صفر۱2‏-1

اگر  ، ‌آن‌گاه حد راست این عبارت در نقطه‌ی  کدام است؟16

1234

، مقدار چند جمله‌ای خارج قسمت به ازای  کدام است؟17 در تقسیم 

۱‏4صفر۱3‏-۳2‏-1

در تابع  ، اگر  باشد، ‌آن‌گاه  ، کدام است؟18

234صفر1

در تابع با ضابطه  ، حاصل  کدام است؟19

موجود نیست.34صفر۱2‏-1

f(x) =
۴ − ۶ + ١xn x۲

+ ۷ − ۲ax۳ x۲
f(x) = ۲Lim

x→∞
f(x)Lim

x→
١

۲

−
۴
١۷

−
۶
١۷

−
۵
١۲

−
۶
١١

p(x)x − ۴x + ۲
p( ) + ۴p(−x)x۲x − ۲

n ∈NLim
n→+∞

−۲۲n+١ ۲١−۲n

+ ۳×۲۲n+١ ۲١−۲n

١
۳

−
١
۳

+ ١۰x + ١۶x۲

١۲ + ۶ x−−√۳
x → −۸

۴ − ١۹x + ١۲x۳۲x − ۳

= −١Lim
x→+∞

−۴∣∣x۲ ∣∣

−x + ۲ax۲
x = −۲

−
۴
۳

−
۲
۳

۲
۳

۴
۳

( + −١١x) ÷ (۲x − ١)۴x۳ ۸x۲
x =

١
۲

f(x) =
۲x − + ۶xx۲

− −−−−−
√

ax − ۲
f(x) = ۳Lim

x→−∞
f(x)Lim

x→۲

۲
۳

۳
۴

۳
۲

f(x) = x − + ١x۲
− −−−−

√f( − )Lim
x→۰−

١
x

١
x۳

−∞

3



در تابع با ضابطه  اگر  باشد،  کدام است؟20

۳‏۲4‏۲23‏-1

f(x) =
−۳x + ١axn

+x۳x۲
f(x) =Lim

x→∞

۲
۳

f(−١)

۳
۲

4



گزینه ۲‏ پاسخ صحیح است.1

گزینه ۱‏ پاسخ صحیح است.2

گزینه ۴‏ پاسخ صحیح است.3

در نتیجه خواهیم داشت:

پس نقاطی به فرم  دارای طول مثبت و عرض منفی هستند، یعنی در ناحیه چهارم قرار دارند.

f(x) = mx + ۲a, f(۳a) = ۰ ⇒ ۳ma + ۲a = ۰ ⇒ m = −
۲
۳

⇒ f(x) = − x + ۲a ⇒ : x = −y + ۲a ⇒ x = − y + ۳a ⇒ (x) = − x + ۳a
۲
۳

f −١ ۲
۳

۳
۲

f −١ ۳
۲

⇒ L = = = −Lim
x→−∞

(− x + ۲a)۲
۳

۲

x − x + ۳a∣
∣

۳
۲

∣
∣

Lim
x→−∞

۴
۹x۲

x − a∣
∣

۳
۲

∣
∣

−→
x<۰

Lim

۴
۹x۲

−
۳
۲
x۲

۸
۲۷

جواب = +∞ ⇒ = +∞ ⇒ ریشه مخرج بوده ⇒ + ax + b =
۴–√۳

۰
۴
–

√۳ x۲ (x − )۴
–

√۳
۲

= = = − = − ⇒ [− ] = −١b

a

١۶−−√۳

−۲ ۴–√۳
١۶−−√۳

− ۳۲−−√۳
١
۲

−−

√۳ ۰/۵
− −−−

√۳ ۰/۵
− −−−

√۳

= = +∞ ⇒ ۲k − ۲ > ۰ ⇒ k > ١Lim
x→۲+

k[ ]−۲۲+

−۴۴+
۲k−۲
۰+

= = +∞ ⇒ k − ۲ < ۰ ⇒ k < ۲Lim
x→۲−

k[ ]−۲۲−

−۴۴−

k−۲
۰−

١ < k < ۲ ⇒ π < kπ < ۲π ⇒ Sin kπ < ۰
(kπ, Sin kπ)

1



گزینه ۲‏ پاسخ صحیح است.4

 ضریب بالاترین درجه صورت
 ضریب بالاترین درجه در مخرج

گزینه ۲‏ پاسخ صحیح است.                        5

تذکر: سؤال با قاعده هوپیتال نیز قابل حل است.

گزینه ۱‏ پاسخ صحیح است.                        6

⇒ + = ١ ⇒ m = − = − ⇒ f(x) = − x + a
عرض از مبدا = a

۲ طول از مبدا
x

۲
y

a

x ضریب
y ضریب

a

۲
a

۲

⇒ y = − x + a ⇒ x = −y + a ⇒ x = − y + ۲ ⇒ (x) = − x + ۲a

۲
a

۲
۲
a

f −١ ۲
a

= ۲Lim
x→−∞

− x + ۲۲
a

۲(− x + a) − a(− x + ۲)∣
∣

a

۲
۲
a

∣
∣

مخرج = −ax + + ۲x − = |۲x − ax| = |x| × |۲ − a| = −x |۲ − a|∣
∣ ۲a ۲a ∣

∣

= −
۲
a

= − |۲ − a|

۸a − b = ۰ ⇒ b = ۸a ⇒ a =
b

۸

× = × = =Lim
x→۸

− ۲۲ + x−−√۳
− −−−−−

√

− ١x

۸

+ ۲۲ + x−−√۳
− −−−−−

√

۲ + ۲
Lim
x→۸

− ۲x−−√۳

− ۴x

۲

+ ۲ +x۲−−√۳ x−−√۳ ۲۲

۴ + ۴ + ۴
Lim
x→۸

x − ۸
۶x − ۴۸

١
۶

(x) = − x + π ⇒ f(x) = − x + mf −١ π

m

m

π

⇒ = = = = πLim
x→+∞

(x)f −١

f(x)
Lim

x→+∞

− x + ππ
m

− x + mm
π

Lim
x→+∞

− xπ
m

− xm
π

π۲

m۲

⇒ = π m = −m۲ −→−
m<۰

π−−√

2



گزینه‌ی ‌۳‏ پاسخ صحیح است. طبق فرض نمودار تابع  ، محور x‏ها را در نقطه‌ای به7
طول ۲‏ قطع می‌کند. پس:

بنابراین با توجه به این‌که یکی از ریشه‌های این تابع  است، بنابراین  بر  بخش‌پذیر است. با تقسیم

 بر  ، خارج قسمت تقسیم  می‌شود. بنابراین:

( از معادله‌ی  به دست می‌آید: به این ترتیب ریشه‌های دیگر f‏ )غیر از 

گزینه ۴‏ پاسخ صحیح است. با توجه به گزینه‌ها، خارج قسمت را باید درجه یک بگیریم. خارج‌قسمت را  درنظر8
می‌گیریم و داریم:

خارج‌قسمت  است.

گزینه ۴‏ پاسخ صحیح است.9
روش اول:

 

روش دوم: در این روش از هوپیتال استفاده میکنیم.

گزینه ۱‏ پاسخ صحیح است.10

f(x) = − − x + m۲x۳ ۵x۲

f(۲) = ۰ ⇒ ١۶ − ۲۰ − ۲ + m = ۰ ⇒ m = ۶

f(x) = − − x + ۶۲x۳ ۵x۲

x = ۲f(x)x − ۲

f (x)x − ۲− x − ۳۲x۲

f(x) = (x − ۲)( − x − ۳)۲x۲

x = ۲− x − ۳ = ۰۲x۲

− x − ۳ = ۰ ⇒ (x + ١)(۲x − ۳) = ۰ ⇒ x = −١,۲x۲ ۳
۲

αx + β

f(x) = ( + ۴x + ۵)(αx + β) + x + ۲x۲

}β = ۳, α = −۲f(١) = ١۰(α + β) + ۳ = ١۳ ⇒ α + β = ١
f(−١) = ۲(−α + β) + ١ = ١١ ⇒ −α + β = ۵

−۲x + ۳

×Lim
x→۲

۲ − ۳x + ۲− −−−−√۳

۵ − ١۸x + ١۶x۲

۴ + ۲ +۳x + ۲− −−−−√۳ (۳x + ۲)۲
− −−−−−−−

√۳

۴ + ۲ +۳x + ۲− −−−−√۳ (۳x + ۲)۲
− −−−−−−−

√۳

= = −
−۳
۲(١۲)

١
۸

= = −−→−
HOP

Lim
x→۲

−
۳

۳ (۳x+۲)
۲√۳

١۰x − ١۸

−۳
۳×۴

۲
١
۸

= = = −∞Lim
x→( )۲π

۳

+

Sin x

١ + ۲ Cos x

۳√

۲

١ + ۲(− )١
۲

−

۳√

۲

۰−

3



گزینه ۲‏ پاسخ صحیح است.11

گزینه ۱‏ پاسخ صحیح است.                        12

گزینه ۱‏ پاسخ صحیح است.13

گزینه ۳‏ پاسخ صحیح است.14

روش دوم: هوپیتال

گزینه ۲‏ پاسخ صحیح است.15

 مجموع ضرایب چندجمله‌ای خارج‌قسمت

= ۲ ⇒ n = ۳ , a = ۲Lim
x→∞

۴ − ۶ + ١xn x۲

+ ۷ − ۲ax۳ x۲

= = = =Lim
x→

١
۲

۴ − ۶ + ١x۳ x۲

۲ + ۷ − ۲x۳ x۲

۰
۰

−→
Hop

Lim
x→

١
۲

١۲ − ١۲xx۲

۶ + ١۴xx۲

۳ − ۶

+ ۷۳
۲

−۳
١۷
۲

−۶
١۷

p(۴) = ۳
p(−۲) = ١

p( ) + ۴p(−۲) = p(۴) + ۴p(−۲) = ۳ + ۴ = ۷−→
x=۲

۲۲

= = = ١Lim
n→+∞

×۲ −۲۲n ۲

۲۲n

۲× + ۳×۲۲n ۲

۲۲n

Lim
n→+∞

×۲ − ۲( )۲۲n ۲

×۲ + ۶( )۲۲n ۲
Lim

n→+∞

۲ ( )۲۴n

۲ ( )۲۴n

= =Lim
x→−۸

+ ١۰x + ١۶x۲

١۲ + ۶ x−−√۳
Lim
x→−۸

(x + ۲)(x + ۸)

۶(۲ + )x−−√۳
Lim
x→−۸

(x + ۲)( + )( )x−−√۳
۳ ۲۳

۶(۲ + )x−−√۳

= = = −١۲Lim
x→−۸

(x + ۲) ( − ۲ + ۴)( + ۲)x−−√۳ x۲−−√۳ x−−√۳

۶ (۲ + )x−−√۳

−۶(١۲)

۶

= = = −١۲−→−
HOP

Lim
x→−۸

۲x + ١۰

۶( )١

۳ x۲√۳

−۶

۶( )١
١۲

−۶
١
۲

= ۲ + ۳ − ۵ = ۰

4



گزینه ۴‏ پاسخ صحیح است. چون وقتی  ، عبارت داخل قدرمطلق به  میل می‌کند بنابراین:16

و در نتیجه:                        

حال حد راست عبارت را در  می‌بابیم.

دقت کنید که:

گزینه‌ی ۳‏ پاسخ صحیح است.17

مقدار  را به ازای  محاسبه می‌کنیم:                        

گزینه‌ی ۳‏ پاسخ صحیح است.18

x → +∞+∞

−۴ = −۴∣∣x
۲ ∣∣ x۲

= = = −١ ⇒ a = −١Lim
x→+∞

−۴∣∣x۲ ∣∣

−x + ۲ax۲
Lim

x→+∞

−۴x۲

−x + ۲ax۲

١
a

x = −۲

⇒ = = = =Lim
x→(−۲)

+

−۴∣∣x۲ ∣∣

− −x + ۲x۲
Lim

x→(−۲)
+

|x − ۲| |x + ۲|

−( +x − ۲)x۲
Lim

x→(−۲)

−(x − ۲)(x + ۲)

−(x + ۲)(x − ١)
Lim

x→(−۲)

x − ۲
x − ١

۴
۳

x → ⇒ |x − ۲| = −(x − ۲)(−۲)+

x → ⇒ |x + ۲| = x + ۲(−۲)+

+ −١١x۴x۳ ۸x۲

−( − )۴x۳ ۲x۲

−١١x١۰x۲

−( −۵x)١۰x۲

−۶x
−(−۶x + ۳)

−۳

+۵x − ۳۲x۲
x =

١
۲

+۵( ) − ۳ = + − ۳ = ۰۲( )١
۲

۲ ١
۲

١
۲

۵
۲

= ۳ ⇒ = ۳ ⇒ = ۳ ⇒ = ۳ ⇒ a = ١Lim
x→−∞

۲x − + ۶xx۲
− −−−−−

√

ax − ۲
Lim

x→−∞

۲x − |x|

ax
Lim

x→−∞

۲x + x

ax

۳
a

= = =Lim
x→۲

( − − ۶x)۴x۲
x۲

(x − ۲)(۲x + )+ ۶xx۲
− −−−−−

√
Lim
x→۲

۳x (x − ۲)

(۲x + )(x − ۲) + ۶xx۲
− −−−−−

√

۶
۸

۳
۴

5



گزینه‌ی ۲‏ پاسخ صحیح است.19

پس:

گزینه‌ی ۴‏ پاسخ صحیح است.20

u = ( − ) = ( ) = = +∞ : u = − Limبا فرض
x→۰−

Lim
x→۰−

١
x

١
x۳

Lim
x→۰−

− ١x۲

x۳

−١
۰−

١
x

١
x۲

f − = f(u) = (u − ) = =Lim
x→۰−

⎛

⎝
⎜

١
x

١
x۲

⎞

⎠
⎟ Lim

u→+∞
Lim

u→+∞
+ ١u۲

− −−−−
√ Lim

u→+∞

− ( + ١)u۲ u۲

(u + )+ ١u۲
− −−−−

√

− = ۰Lim
u→+∞

١

(u + )+ ١u۲
− −−−−

√

f(x) = ⇒ n = ۲, = ⇒ a = ۲ ⇒ f(x) = ⇒ f(−١) = = = ۳Lim
x→∞

۲
۳

a

۳
۲
۳

− ۳x + ١۲x۲

+ x۳x۲

۲ + ۳ + ١
۳ − ١

۶
۲

6



1 1 2 3 4

2 1 2 3 4

3 1 2 3 4

4 1 2 3 4

5 1 2 3 4

6 1 2 3 4

7 1 2 3 4

8 1 2 3 4

9 1 2 3 4

10 1 2 3 4

11 1 2 3 4

12 1 2 3 4

13 1 2 3 4

14 1 2 3 4

15 1 2 3 4

16 1 2 3 4

17 1 2 3 4

18 1 2 3 4

19 1 2 3 4

20 1 2 3 4

1




