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 به نام خدا 

   ریاضیدهم  هندسه دومجزوه فصل 

 

های متناظر.نسبت مساحت دو مثلث با ارتفاع برابر، برابر است با نسبت قاعده :نکته ●  

 اند، پس: مساحت  قرار دارند، هم BC مشترک قاعده موازی خطی روی ′ Aو  Aکه رئوس  A′BCو  ABCمثلث  دو :۱ نتیجه ●

𝑆𝐴𝐵𝐶 = 𝑆𝐴′𝐵𝐶 

 

.صف می کند، مساحت آن مثلث را نمیانه هر ضلعمثلث،  هر در :۲ نتیجه ●  

 

 گاه داریم:باشد، آن  BCموازی  DEخطی[ ، ]پاره ABCاگر در مثلث  :تالس  قضیه تعمیم و تالسقضیه  ●

 

 (تالس )
𝐴𝐷

𝐷𝐵
=

𝐴𝐸

𝐸𝐶
 

 

 (تعمیم تالس )
𝐴𝐷

𝐴𝐵
=

𝐴𝐸

𝐴𝐶
=

𝐷𝐸

𝐵𝐶
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های مساوی روی این دو  طوری قرار گیرند که نسبت ABCاز مثلث  ACو  ABهای روی ضلع Eو  Dاگر نقاط   :تالسعکس قضیه  ●

 خواهد بود. BCموازی ضلع   DEخط گاه پارهضلع ایجاد کنند، آن

تالس در ذوزنقه: ●  

ها موازی است  خط مذکور با ساق گاه پارهها ایجاد کند، آنهای مساوی روی ساق ذوزنقه، نسبت  های دو ساق محدود به خطی موازی( اگر پاره۱

 )عکس تالس(: 

𝐴𝐸

𝐸𝐷
=

𝐵𝐹

𝐹𝐶
⇒ 𝐸𝐹 ∥ 𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷 

 

  میانگین با است برابر  آن طول ثانیاً است، موازی ذوزنقه هایقاعده با اولاً کند،می  وصل هم را ذوزنقه های  ساق  وسط نقاطخطی که ( پاره۲

:یعنی قاعده، دو طول  

𝐴𝐵 + 𝐶𝐷

۲
 

 

 = OPشود، یعنی گذرد، توسط این نقطه نصف می ( می O که از تقاطع قطرها )نقطهو موازی قائده ها ذوزنقه  های ساق  به محدودخط ( پاره۳

OQهای خط ؛ همچنین طول این پارهOP  وOQ هایمثلث در تالس با روش تعمیم قضیه ABD  وABC  یاACD  وBCD  آید.دست می به 
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به   آنها ضلاعا و بوده شابهتم مثلث دو  آن ،زاویه برابر دارند دو ،متمایز مثلث  دو که یلحا در ◄ هاحالت تساوی دو زاویه در تشابه مثلث

:دید خواهید زیر هایشکل به خاصی هایگستره  در را فوق هاییمثال. است  متناسب تناظرم شکل  

 

{
𝐴̂  ک مشتر

𝐵̂ = 𝐸̂
⇒ADE∼ 𝐴𝐶𝐵 
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{
𝐶̂ = 𝐸̂ = 𝑞°

𝐵̂ = 𝐷𝐴𝐸̂

𝐷̂ = 𝐵𝐴̂𝐶̂

⇒ 𝐴𝐵𝐶 ∼ 𝐷𝐴𝐸 

 

 : است  برقرار زیر  صورت به  طولی رسم شده است. رابطه  BCبر وتر  AH، ارتفاع ABC الزاویهدر مثلث قائم نکته: ●

۱ )𝐴𝐵۲ = 𝐵𝐻. 𝐵𝐶۲ )𝐴𝐶۲ = 𝐶𝐻. 𝐵𝐶 

۳ )𝐴𝐻۲ = 𝐵𝐻. 𝐶𝐻۴ )𝐴𝐵. 𝐴𝐶 = 𝐴𝐻. 𝐵𝐶 

۵ )𝐵𝐶۲ = 𝐴𝐵۲ + 𝐴𝐶۲ 

 

صورت های رئوس( به های جدا شده روی وتر )نسبت ارتفاع، نسبت طول قطعهABC الزاویهاز روابط طلایی در مثلث قائم :مهم نتیجه ●

 مجذور نسبت اضلاع قائمه یعنی: 

𝐵𝐻

𝐶𝐻
= (

𝐴𝐵

𝐴𝐶
)

۲

 

 

 رعی در دو مثلث متشابه:رای فنسبت اج •

 داریم:′𝐴′𝐵′𝐶 و 𝐴𝐵𝐶 در دو مثلث متشابه 

 های اجزای فرعی در دو مثلث متشابه ( نسبت ۱

 های متناظر برابر است با نسبت تشابه دو مثلث، یعنی:نسبت ارتفاع
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𝐴𝐻

𝐴′𝐻′
=

𝐴𝐵

𝐴′𝐵′
=  (نسبت تشابه )

 

 

 های دو مثلث برابر است با مجذور نسبت تشابه دو مثلث، یعنی:( نسبت مساحت ۲

𝑆𝐴𝐵𝐶

𝑆𝐴′𝐵′𝐶′
= (

𝐴𝐵

𝐴′𝐵′
)

۲

 

 

 

 

 نتیجه مهم:

با هم 𝐴𝐵𝐶و  𝐴𝐷𝐸شود که دو مثلث  نتیجه میرسم شده است که طبق »اصل اساسی تشابه« 𝐵𝐶 موازی ضلع 𝐷𝐸 خط  مطابق شکل، پاره
 اند و در نتیجه: متشابه

𝑆𝐴𝐷𝐸

𝑆𝐴𝐵𝐶
= (

𝐴𝐷

𝐴𝐵
)

۲

= (
𝐴𝐸

𝐴𝐶
)

۲

= (
𝐷𝐸

𝐵𝐶
)

۲
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    S  A B C =   S    A ′ B C


   ( تالس )     A D  D B =   A E  E C


   ( تعمیم تالس )     A D  A B =   A E  A C =   D E  B C


    A E  E D =   B F  F C ⇒ E F ∥ A B ∥ C D


    A B + C D 2


   {      A ^  مشترک     B ^ =   E ^ ⇒


  ∼ A C B


   {      C ^ =   E ^ = q °     B ^ =   D A E ^     D ^ =   B   A ^ C ^ ⇒ A B C ∼ D A E


  A   B 2 = B H . B C


  A   C 2 = C H . B C


  A   H 2 = B H . C H


  A B . A C = A H . B C


  B   C 2 = A   B 2 + A   C 2


    B H  C H =    (   A B  A C ) 2


    A B C


      A ′   B ′   C ′


    A H    A ′   H ′ =   A B    A ′   B ′ =  ( نسبت تشابه )


      S  A B C    S    A ′   B ′   C ′ =    (   A B    A ′   B ′ ) 2


    D E


    B C


  A D E  


  A B C


      S  A D E    S  A B C =    (   A D  A B ) 2 =    (   A E  A C ) 2 =    (   D E  B C ) 2

